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ΦΡΟΝΤΙΣΤΗΡΙΟ ΜΕΣΗΣ ΕΚΠΑΙΔΕΥΣΗΣ «ΑΝΟΔΟΣ» 

ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΠΡΟΣΑΝΑΤΟΛΙΣΜΟΥ  Γ’ ΕΝΙΑΙΟΥ ΛΥΚΕΙΟΥ 

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ ΠΡΟΣΟΜΟΙΩΣΗΣ ΕΞΕΤΑΣΕΩΝ 

ΔΙΑΡΚΕΙΑ : 3 ΩΡΕΣ 

ΘΕΜΑ Α  

A1. Έστω μια συνάρτηση f ορισμένη σ’ ένα διάστημα Δ και x0 ένα εσωτερικό σημείο 

του Δ. Να αποδείξετε πως αν η f παρουσιάζει τοπικό ακρότατο στο x0 και είναι 

παραγωγίσιμη στο σημείο αυτό, τότε   f ′(x0) = 0      

(Μονάδες 6) 

A2. Πότε η ευθεία y=λx+β λέμε ότι είναι ασύμπτωτη της γραφικής παράστασης της 

συνάρτησης f στο +∞ ; 

(Μονάδες 5) 

A3. Να διατυπώσετε το Θεώρημα Μέγιστης και Ελάχιστης τιμής. 

(Μονάδες 4) 

 

Α4. Να σημειώσετε με Σωστό ή Λάθος τις παρακάτω προτάσεις. 

α. Αν υπάρχει το όριο lim (
χ→2

f(x) ∙ g(x))  τότε  θα είναι ίσο με f(2) ∙ g(2)  

β. Αν η συνάρτηση f είναι κυρτή στο διάστημα Δ τότε θα ισχύει υποχρεωτικά  

      f ′′(x) > 0 , για κάθε x στο εσωτερικό του Δ. 

γ. Αν f συνεχής στο Δ και ∫ f(x)dx

β

α

= 0, τότε θα ισχύει  α = β, για α, βϵΔ.  

δ. Οι ρητές συναρτήσεις 
P(x)

Q(x)
 με βαθμό αριθμητή μεγαλύτερο κατά δύο τουλάχιστον 

 μονάδες απ΄τον βαθμό του παρονομαστή δεν έχουν πλάγιες ασύμπτωτες.   

 

ε. Αν ισχύει lim
x→x0

|f(x)| = α, α ∈ ℝ τότε υποχρεωτικά lim
x→x0

f(x) = α  ή − α 

(Μονάδες 10) 
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ΘΕΜΑ Β  

Δίνονται οι συναρτήσεις   φ(x) = 𝑒𝑥 + 𝑒−𝑥 , x ϵ ℝ  𝜅𝛼𝜄 𝜂 𝑔(𝑥) = 𝑙𝑛𝑥 , 𝑥 > 0 

B1. Να βρεθεί η συνάρτηση  f(x)=(φο g)(x) 

Αν f(x) = x +
1

x
, x > 0  τότε  

B2. Να μελετήσετε την f ως προς τη μονοτονία και τα ακρότατα.  

(Μονάδες 6) 

𝚩𝟑. i. Να βρείτε τα διαστήματα στα οποία η 𝑓 𝜀ί𝜈𝛼𝜄 κυρτή ή κοίλη  και να προσδιορίσετε, 

 αν υπάρχουν, τα σημεία καμπής. 

(Μονάδες 5) 

     ii. Nα βρεθούν οι ασύμπτωτες της γραφικής της παράστασης.  

(Μονάδες 3) 

𝐁𝟒. 𝐢. Με βάση τα ερωτήματα Β2 και Β3 να γίνει η γραφική παράσταση της f . 

(Μονάδες 6) 

       𝐢𝐢. Να βρείτε το εμβαδόν του χωρίου ανάμεσα στην Cf , τον x′x και τις ευθείες  

             x=1 και x=e 

(Mονάδες 5) 

 

ΘΕΜΑ Γ 

Δίνεται η συνεχής  συνάρτηση 𝑓(𝑥) = {
𝑒𝑥−1 + 𝜆𝑥 , 𝑥 < 1

𝑥2 + 1 , 𝑥 ≥ 1

 

Γ1. Να αποδείξετε ότι λ  1.                     

                                                                                                                                               ( Μονάδες 3) 

Γ2. Να αποδείξετε ότι η f είναι γνησίως αύξουσα στο ℝ και να βρείτε το σύνολο τιμών 

της.                                                                                                                             (Μονάδες 3+3=6)                                                                                                                                                     

Γ3.   i. Να δείξετε πως η εξίσωση f(x)=0 έχει μοναδική ρίζα 𝑥0 , η οποία είναι αρνητική. 

(Μονάδες 4+2=6) 
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        ii. Nα δείξετε πως η εξίσωση : 

(1 − x4) ∙ (x0 − ημx0) = x3 ∙
f(x0 + 2025)

x0
 

          έχει μία  τουλάχιστον ρίζα στο ανοιχτό διάστημα (0,1). 

(Μονάδες 5)  

𝚪𝟒. Να δείξετε ότι ∫
f(x)

x2 + 1

0

−1

dx > −ln2 

(Μονάδες 5) 

ΘΕΜΑ Δ  

Έστω  f(x) = ex + x2 + αx + β , x ∈ ℝ . 

H ευθεία (ε) y = (1 − e)x  εφάπτεται στην Cf στο σημείο της με τετμημένη x0 = 0 

Δ1.Να δείξετε πως α=-e και β=-1 

(Μονάδες 3+2=5) 

Δ2. 

i.Να δείξετε πως ισχύουν οι προϋποθέσεις του Θεωρήματος Rolle για την f στο κλειστό 

διάστημα [0,1]. 

ii.Nα δείξετε πως η f παρουσιάζει μοναδικό ακρότατο σε σημείο  𝑥0𝜖(0,1) 

(Μονάδες 2+5=7) 

Δ3.Να βρεθούν τα σημεία τομής της γραφικής παράστασης της f με τον άξονα x’x .  

(Mονάδες 6) 

𝚫𝟒. Να δείξετε πως ∫ x ∙ f ′′(x)

x0

0

dx ≥ ∫ f(x)

0

π
2

ημt dt 

(Μονάδες 7) 

 

Εύχομαι επιτυχία…! 


